
Cvičenie 4 – množiny, matematická indukcia 
1. Vymenujte prvky týchto množín: 

a) {x| x∈R ∧ x2=4} 
b) {x| x∈N ∧ x2=2} 

2. Ktoré dvojice množín sú si rovné? 
a) {1,2,1,3,1,2} {2,3,1} 
b) {{1}}, {1,{1}} 
c) ∅, {∅} 

3. Do ktorej z týchto množín patrí prvok 1? 
a) {x|x∈R ∧ x je štvorcom nejakého prirodzeného čísla} 
b) {1,2,{1}} 
c) {{1},{{1}}} 
d) {{1,2},{1,{1}}} 
e) {{{1}}} 

4. Napíšte potenčné množiny týchto množín: 
a) {1,2,3} 
b) {a,{a}} 
c) {∅,{∅}} 

5. Nech A={a,b,∅,{∅}} 
a) Koľko prvkov má množina A?  
b) Ktoré z nasledujúcich tvrdení sú pravdivé a ktoré nie?  

a∈A; ∅∈A;{a,b}∈A; a⊂A; ∅⊂A; {a,b}⊂A 
6. Dané sú množiny A={1,2,3,4} a B={0,3,5}. Nájdite množiny A∩B, A∪B, A-B, B-A a A∆B. 
7. Dokážte pomocou definícií množinových operácií a  výrokovej logiky 

a) (A∪B)c = Ac∩Bc 
b) A∩(B∩C) = (A∩B) ∩C 
c) A∩(A∪B) = A 
d) (A⊆B ∧ B⊆C) ⇒ A⊆C 
e) A∪(B-A) = A∪B 
f) A⊆B ⇒ A∪B = B 
g) (A⊆B ∧ C⊆D) ⇒ (A∩C) ⊆ (B∩D) 
h) A∆A = ∅ 
i) A∆∅ = A 
j) A∆B = (A∪B) - (A∩B) 

8. Dokážte pomocou základných množinových identít  
a) (A∩B)-C = A∩(B-C) využite aj A-B = A∩Bc 
b) (A∩B)-C = (A-C)∩(B-C) 
c) C-(A∩B) = (C-A)∪(C-B) 
d) A-B = A- (A∩B) = (A∪B)-B 
e) A-(B-C) = (A-B) ∪(A∩C) 
f) (A-B)-C = A-(B∪C) 

9. Dokážte matematickou indukciou 
a) Dokážte, že pre každé prirodzené číslo n platí 12 + 22 + ... + n2 = n( n + 1 )( 2n + 1)/6. 
b) Dokážte, že pre všetky prirodzené čísla n>1 platí 2n>1 + n. 
c) Dokážte, že pre všetky prirodzené čísla n platí 2+4+6+...+2n = n(n+1). 
d) Dokážte, že pre všetky prirodzené čísla n>4 platí n!> 2n 
e) Dokážte, že pre všetky prirodzené čísla n platí 5/(n5-n) 


