Cvicenie 2 — identity a implikacie, dékazy
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Negujte vety

a) Prahajevelké astaré mesto.

b) Mame zmrzlinu aebo nanuky.

Napiste obratent a obmenenu implikéaciu.

a) Ak je prirodzené ¢islo delitelné deviatimi, tak je delitel’né tromi.

b) Ak kladné celé ¢ido je prvocido, tak nemainé delitele ako 1 a seba samého.
Dokézte platnost’ nasledujucich ekvivaencii aimplikécii pomocou pravdivostnych
tabuliek.

a) distributivnost,

b) (AP B)U (@AUB),

c) ((Ab B)U@ZB)b @A,

d) ((Abp B)U(Bb C)) b (Ab C),

e (JAP Q)b A.

Ukéazte platnost’ nasledujucich ekvivalencii aimplikéacii bez pouZitia pravdivostnych
tabuliek.

a) pP (pUa)

b) (pUa) P (pP q)
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Vyjadrite operatory b , U , 1, | aA pomocou operéatorov @, Ua U.

Definujeme aritmetickeé vzorceky pre vsetky zname operatory.

A A

DA 1-A

AUB | A*B (AB)

AUB | A+B-AB AUB = @@(AUB) = @(2AUDB)
1-((1-A)(1-B)) = 1-(1-A-B+AB) = A+B-AB

Ab B | 1-A+AB (Ab B) U (@AUB)
(1-A)+B-(1-A)B=1-A+B-B+AB=1-A+AB

AU B | 1-A-B+2AB | (AU B) = (AP B)U(BP A))
((1-A)+AB)((1-B)+AB) = (1-A)(1-B)+(1-A)AB+(1-B)AB+A?B?

1-A-B+AB+AB-A’B+AB-AB*+A’B’= je0a1
1-A-B+AB+AB-AB+AB-AB+AB = 1-A-B+2AB

A1B | 1-AB (A1B) U @(AUB)

AlB |1-A-B+AB | (A|B)U @(AUB)

AAB | A+B-2AB | (AAB) =@(AU B)
1-(1-A-B+2AB) = A+B-2AB

iniciaz Nech a,b su vyrokove formuly.
a(1)=1,a(0)=0, a(x)=x
a(@a) =1-a
a(aUpb) = ab
a(aUb) = a+b-ab
a(ab b) =1-a+ab
a(aU b) = 1-a-b+2ab
a(atb) =1-ab
a(a|b) = 1-a-b+ab
a(aAb) = a+b-2ab




7. Pomocou aritmetického vzoréeka
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a)
b)

zapidte formulu (AUB)P C,
doké&zte modus ponens (AU(AP B))b B.

Ktoré pravidla uvaZzovania st pouzité v nasledujtcich argumentoch?

a)
b)
c)
d)

Jan marad jablkovy kolat. Preto Jan marad jablkovy kol& alebo zmrzlinu.
Maria marada ¢okol&du a zmrzlinu. Teda Mé&ria ma rada ¢okoladu.

Ak snezi, cesty st uzavreté; snezi. Preto s cesty uzavreté.

Ak sneZi, cesty sl uzavreté; cesty nie sl uzavreté. Teda nesnezi.

Vyjadrite nasledujce vahy pomocou prislusnych symbolov. Ktoré pravidla st v nich
pouZité?

a)

b)

Ak sato bude teenagerom p&it, tak preda) vzrastie; Bud’ sato bude teenagerom p&it,
alebo obchody zatvoria; Preda) nevzrastd. Teda obchody zatvoria

PouZite symboly: Teenagerom sato bude p&Cit’.(T). Predg) vzrastie (P). Obchody
zatvoria(O).

Nieje pravda, Ze ak je vel'asinka, potom je dost’ vody, ani nie je pravda, Ze bud’ vel'a
prsi alebo je troda dobré. Preto, nie je dost” vody a Uroda nie je dobra.

PouZite symboly: Nieje velasinka (S). Je dost’ vody (V). Veraprsi (P). Urodaje
dobra (U).

Dokézte nasledujlce vety:

a " hl N:5thb 25th,

b) "hi N:9/hp 3/h.

c) " nl N:16/(n*+4n) b 2/n.

d " abl R:a+b*>=2ab.

€) V rovine danym bodom na danu priamku prechédza najviac jedna kolmica.

f)

Ak x ay st prirodzené ¢idla, ktorych sucin je parny, potom aspon jedno z nich je
parne.



