Cviéenie 4 — mnoziny, matematicka indukcia

1. Vymenujte prvky tychto mnozin:
a {x|xI RUx*=4}
b) {x|xi NUx*=2}

2. Ktoré dvojice mnozin su s rovne?
a {121,312} {231}
b)  {{1}},{1{1}}

o A{A
3. Do ktorgj z tychto mnozin patri prvok 1?

a) {xxI RUx je&vorcom nejakého prirodzeného ¢isla}
b) {12{1}}
o {{1.{{1}}}
d)  {{1.2}.{1{1}}}
e {{{1}}}
4. Napiste potencné mnoZziny tychto mnozin:
a {123}
b) {a{a}}
o {AE{A}
5. NechA={ab,/AE{A}}
a) Korlko prvkov mamnozinaA?
b) Ktoréz nasledujdcich tvrdeni st pravdivé a ktoré nie?
a A; A A{abl A;a A; A A; {ab}l A
Dané st mnoziny A={1,2,3,4} aB={0,3,5}. Ngjdite mnoziny ACB, AEB, A-B, B-A aADB.
Doké&zte pomocou definicii mnozinovych operécii a vyrokovej logiky
a (AEB)°=A°CB°
b)  AG(BGC) = (AGB) GC
) AC(AEB)=A
d (AIBUBIC)b Al C
e) AE(B-A)=AEB
fy AIBbp AEB=B
g (AIBUCID)b (ACC)i (BCD)
hy ADA=4A
i) ADE=A
i) ADB=(AEB)-(ACB)
8. Doké&zte pomocou z&kladnych mnozinovych identit
a (ACB)-C=AC(B-C) vyuzite g A-B = ACB®
b) (ACB)-C=(A-C)C(B-C)
c) C-(ACB)=(C-A)E(C-B)
d A-B=A-(ACB)=(AEB)-B
e) A-(B-C)=(A-B)E(ACC)
fy (A-B)-C=A-(BEC)
9. Doké&zte matematickou indukciou
a) Dokérte, 7e pre kazdé prirodzené&islon plati 12+ 2° + ... + n®=n(n+ 1)( 2n + 1)/6.
b) Dokézte, Ze pre vietky prirodzené ¢isan>1 plati 2">1 + n.
c) Dokéazte, Ze pre vsetky prirodzené ¢islan plati 2+4+6+...+2n = n(n+1).
d) Dokazte, Ze pre véetky prirodzené ¢islan>4 plati n!> 2"
e) Dokézte, Ze pre v&etky prirodzené &islan plati 5/(n°-n)
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