Cvicenie 3 - predikatova logika

1.

Nech P(x) reprezentuje predikét x > x* a D=R. Aké je pravdivostna hodnota nasledujicich
formal?

a) P(0) c) P e $x P(x)

b) P(1/2) d) P(-1) f) " x P(x)
Nech P(x) znamend"x je &’astny,” pricom univerzum je mnozina Studentov. Vyjadrite
nasledujtce formuly v slovencine.

a) $xP(x) c) $xDP(x)

b) " x @P(x) d) @" xP(x)
Nech R(X, y) znamend"x marad y," auniverzum je mnozina'udi. PouZite kvantifikatory na
vyjadrenie nasledujUcich viet.

a) Kazdy marad kazdého.

b) Kazdy méaréd niekoho.

c) Niekto neméarad nikoho.

d) Kazdy maréad Lukasa.
Nech §(x) znamena "x je Student,” K(x) znamena "x je kniha, " aM(X,y) znamena"x may, " kde
univerzum je mnozina v3etkych objektov — cely vesmir. PouZzite kvantifikatory na vyjadrenie
nasledujucich viet.

a) Kazdy student méknihu.

b) Nejaky Student nema Ziadnu knihu.

c) Negaky Student mé vsetky knihy.

d) Niekazdy Student ma knihu.

€) Jekniha, ktorl maju vsetci Studenti.
Nech univerzum je mnozina I'udi. Vyjadrite pomocou kvantifikatorov a vhodnych predikétov
nasl edujUce vety:

a) Ak to niekto mdze urobit’, potom to méze urobit’ Jano.

b) Kazdy, kto je snazivy, sambdze naucit’ logikul.

c) Kazdy alkoholik je Zovidny, alebo ngjaky Uzernik je ¢estny anie je alkoholik.
Mame nasledujlce predikéty: M(x) —x je muz, Z(x) — X je Zena, R(x,y) —x je rodicomy
aP(x,y) —x je manZzelom y. Pomocou kvantifikétorov vyjadrite nasledujlce vztahy:

a) ajematkab f) ajebabkab
b) ajeotcomb g) ajededkob
C) ajesestrab h) ajetetab
d) ajebratb i) ajeujob
e) ajesvokrab

Negujte vyrazy:

a $x (AxX)U (B(x) P C(x)))
b) " x"y ((Ax) UB(y)) P C(x.y))
c) "X (AMX) P $y (B(xy) P C(y))
Dokazte, ze:
a ("xab b)U $x(ab b), kdeb nemavolny vyskyt premennej x
b) ($xa b b)U " x(ab b), kdeb nemavolny vyskyt premenne x
¢ (ab "xb)U "x(aP b), kdea nemavorny vyskyt premenng x
d) (@b $xb)U $x (ab b), kdea nemavarny vyskyt premenngj x
Upravte na prenexny tvar formuly:
a) ($x(x=y)) P $x ((x=0) UB$y(y<0))
b) " X (A(X) P " y(B(xy) P @ zC(y,2)))
c) A(xy) P Sy (B(y) P (3x B(x) P C(y)))






